2°™M sciences et info

Calcul dans R

M" : Chtioui

Exercice 1
1. Simplifier le maximum les nombres suivants :
8 3
A= 7J3+3G-\3 . B=YB__
r o J2-1 241
o V3 2 . 5 3V18-4V18+43
2-y3 2+3 —3+12

2. Ecrire les nombres F et G ci-contre sous la forme a\/3

ol a est un entier: F = 3+/27 — 108 ; G = 24/75-348
3. Développer et réduire : H = (3 — +5)?
Exercice 2

On donne A = ﬁ—l etB= ﬁ+l

Calculer A2, AB et 1
A B

Exercice 3

1. S0t A = \11- 47 ++/43-12/7 Montrer que A = 4

2. Soit n un entier naturel et B =

1
Jn+1-vn
a) Montrer que B=+vn+1+vJn
b) En déduire que 1<B<2'n+1

Exercice 4

1. S0it A = y/2—+/3 —/24+/3 ; Calculer A2 et déduire A

2. a) Montrer que pour tout x e R’ ona:

1 1 1
< <

240X +1 \/x+1+\/; 2\/;
b) Déterminer I’inverse de (/X +1— Jx )

} 1 1
¢) En déduire que < x/x+1—«/;<—
) a 2% +1 2%
Exercice 5
Soit:A:1+J§; B:2—«/§ et C= %

4J3+10

1. a) Calculer A? et B

b) Simplifier alors de E = 4+ 243 etF = \/9-45

2. a) Simplifier I’expression C

b) Montrer que C et I’inverse de A.
_ (4+23)\B3-D
2

3. Simplifier I’expression : D

Et montrer que ﬁest un entier.

Jo-45
Exercice 6
1.0ndonne x = 6—2+/5 ety = 7+43

a) Ecrire x et y sous forme (a + b)? ou (a — b)?

ENCIRC]
N

b) Calculer

N

2. Factoriser les expressions suivantes : A = 2x° — 16
B=4x*—(1+x%? et C=x>+6x*+12x+8.

2. Simplifier: E = — A JF= 2¢ > etG=E-F
X +2X+4 (x+2)

Exercice 7

1. Soit x > 2 ; Montrer que :

e A Y S A D S SIS |

x+1 3 x—1 -X-3 IX+7

2. Soit 3<x<5.

Montrer que : 3< 24 <4 et 1< 3 <3
X+3 6—X

Exercice 8

Soit A = 2x+1 pour X # 1

1. Calculer A pour x = 0 puis pour X = 2.

2. Montrer que A =2 + 8
x-1

3. Pour x €[2,4[; Montrer que : A €]3,5]

Exercice 9

SoitA = X—+1pourx #-3
X+3

1. Calculer A pour x = — 1 puis pour X = — 4,
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2. Montrer que: A=1 2 Exercice 12
x+1 Soit A= (2x - 3)>— (3x + 1)(2x — 3) et B = 4x*>— 9
3.@) Pourx € [1,3]; Montrer que : _x;l <A< —Xil 1. Calculer A et B pour x =— 1 puis pour x = 2

2. Factoriser A;B; A+B; A-B.

b) Pour x e [1,3]; Montrer que : 2A €[0,] 3. Développer A

Exercice 10 Exercice 13
1) Soita = \5-1 1. Développer et simplifier A = (x + 1)% — x(x — 2)?
2 2. Factoriser B =x>—27 +2(x — 3)(x + 1)
a) Vérifier que a®+a—1 =0 et que iz a+1 C=(x—2)%—4(x + 1)?
5 Montrer alors que Ja . Ja+1 _ 3. Soient a et b deux réels positifs tels que :

Jarl a Z+b’=8eta+b=23
2) Soit A = x> — 25 + 4(x + 5)

a) Factoriser A

a) Montrer que ab = 2

b) Sans calculer a et b, calculer a* + b*.
b) Calculer A pour x = —~/3 -1

Exercice 14
c) Trouver les réels x pour que A =0 Soit F(x) = X% — 4x — 5.
3) S0t B = 45— 246 —/5+ 246 1. @) Montrer que F(x) = (x —2)* -9
a) Calculer B2 b) Factoriser alors F(x) et déduire les valeurs du réels
b) Déduire la valeur exacte de B x tel que F(x) =0

2. Soit G(X) = x> — 6x° + 12x —16
a) Développer (x — 2)° et déduire que G(x)= (x — 2)* -8

4) a) Développer (x—2+/3 )?

b) Donner une écriture plus simple de »\/4+2\/§ b) Factoriser alors G(x)
c) Chercher le réel x tel que x? — 4+/3x + 4 =— 4+ 2+/3 3. Soit H(x) = x* — 7x? + 16x — 12

Exercice 11 a) Vérifier que H(X) = G(x) - F(x) - 1
1. Soit A = (2x +1)* — (x — 5)? b) Factoriser alors H(x)
a) Développer puis simplifier A c) Déduire le valeur de x tel que H(x) =0
b) Factoriser A Exercice 15
c) Calculer A pour x =—6 1. Développer puis simplifier
2. Factoriser : B=x>+8+ (x + 2)(3x — 5) A= (2x +1)% + (2x —1)2 — (/3 + 1) (x~/3—1)
Et  C=x"-8+(x-2)(3x+5) 2. Factoriser B = (3x+1) — (x — 1)
3. Soient a et b deux réels tels que a® + b* = 1 3. Résoudre dans R
a) Montrer que (a + b)* + (a— b)* =2 a)32x—3|-5=0 b) x—3] — [1-x|=0
b) Montrer que a° + b° + 3a’h? = 1 ¢) [2x + 2| < 2 d) Bx— 1] >3
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